SUITESNUMERIQUES

Ex1:
u est une suite définie sur IN et croissante.
v est une suite définie sur IN, a termes stricteérpesitifs et croissante.

Pour tout ] IN , on pose w; = un—2 v
n

Que peut-on dire de la suite w ?
u est croissante, donc pour tout entier n, oo @& Uy 41
v est croissante, donc pour tout entiern, on a:
VaSVisg = 2Va<2Vie1
1 =
2Vn 2 Vin+1
1 1
— < -
2v n 2 Vin+1
On en déduit que, pour touthiN,ona:

<

(car pour tout ] IN , v, >0)

<

Un— e W nSWpyg

2v n net 2v n+1
ainsi la suite w est croissante.

Ex2:
Calculer les sommes ci-dessous :

a)s = 5+1§7+139+7+ +%7+63

Soit la suite () définie pau y=5 +2§ n; (u,) est une suite arithmétique de premier terrge b et de raisor%

Ona S=y+u;+...+U,
et y=63< 5+2§p:63u %D:SBQ p= 87

Ainsi s:Lb+u1+...+u87:88x%®z44x(5+63):44<68:2992
b)S =2 i +3§ +..+16+16/2

Soit la suite () définie pau vy, :% (\/E )"; (vy) est une suite géométrique de premier terr@e%et de raison\/—Z
Ona S'=y+vi+..+V
et vp=16\2 ~ 5(\2)"=16\2 = (J2) =128

Ona {[2)% =128

Donc p =15

o 1. 1-(2)* 255

Ainsi S=\+tVi+...+tVis==X = .. 1 2
0 1 15 8 1—\/—2 ( \/—

Ex3:

2u + 3
u est la suite définie pargu= 0 est la relation de récurrencg.u= T4 pour tout entier n.
v est la suite définie pour tout entier n pag :vu—é

a) Montrer que v est une suite géométrique dont énigera le premier termg &t la raison .
b ) Exprimer v, en fonction de n .
¢ ) En déduire u, en fonction de n .

a)
Pour tout entiern, on a:
2u,+ 3
=n—=_1
v :un+1—1: up+4 — up—1
"™ U +3 2up+3 o 5up+15
u,+4
u,—1
Vo _ 5Ua+15 0 1
Vo, u,-1 ~ 5
un+3
Ainsi (v, ) est une suite géométrique de ralgcm de premier termey ¥ O:; = %



b ) Pour tout entiern,ona:
R S

Vn_ 3)((5)

¢ ) Pour tout entiern, ona:

vn:% Vp XUp+3Xv,=u,—1
n
= Vo XUp—U,=—1-3
- Uy x(vp—1) ==1-3 ¥
_—1-3 w
- U=y -1

En remplacgant pary= -% X (% )", on obtient :

(3)"-1
un=—31—=— 3)(
(5)"+3

1-5" _ ., 5"-1
1+35" 71+ 35"




